期中题解

1、 找众数
原题P9143
其实就是让前面的众数越大越好，那么有一个方案是这样的：
从n排到1，再从n排到1，没有的数就跳过，直到排完为止。
容易证明这个方案在n没用完之前，前面所有的众数都是n，后面以此类推，只要剩下的数里面最大的那个没用完，众数就会是最大的那个数。
所以读入之后直接从后往前搜，记录x为已经用了的数字个数，那么一开始x=a[n]，答案加上n*x，往前找，当找到比x大的a[i]时，让答案加上i*(a[i]-x)，再让x变成a[i]，就完事了。
时间复杂度O(n)。

2、 粘胶带
原题P5187
虽说是黄题，但这个DP挺难想到的。。。
思考一个更简单的问题：假如b=0该怎么算。可以发现，如果我们将a那一边往里折x，那么总长度会减少x，且前x段会变成两面都有胶。
因此对该问题，可以设计状态dp[n][a]表示n段胶带前a段是两面有胶，只从前往后折，要让最后一次折叠的终点落在 n 处的方案数。初始化为dp[i][i]=1。
思路一：显然一开始要折叠至少a段，之后每一次折叠长度都要不小于上一次的折叠长度。
则有转移dp[n][a]=dp[n-a][a]+dp[n-a-1][a+1]+dp[n-a-2][a+2]+...
这个思路可以打记搜，但是会被我卡时间。
思路二：考虑最后一个折叠点，我们可以折叠到第 j 段，那么前面的 j−1 段都是胶，剩下的 N−j 段都不是胶。
如果我们将最后一个折叠点移动到第 j+1 段，那么前面的 j 段都是胶，剩下的N−j−1 段都不是胶。
那么状态转移方程为dp[n][a]=dp[n][a+1]+dp[n-a][a]，其中dp[n][a+1]是最后一个折叠点在a+1之前的方案数，dp[n-a][a]是最后一个折叠点在a+1之后的方案数。
在最后统计和的时候，由于公式是非严格的，需要用dp[i][a]+dp[i-1][a]来算出左边严格折到i点的方案数（保证统计不重复）。那么对于两边都有胶的情况，我们直接用(dp[i][a]+dp[i-1][a])*dp[n-i][b]来统计即可。

3、 玩扫雷
原题暂未找到，但我感觉大概率撞题。
最简单的一题，搜索裸题。
我们只需要利用BFS找到0的所有连通块，再找到这个块周围一圈的数字，然后再统计数量就可以了。
为了避免重复统计，我们可以在找0连通块的时候顺便将其周围一圈的数字也标记上，然后一并计数。

4、 学数独
原题P6410。
一个大模拟，只需要模拟宫排除的过程就可以了。
先填充，如果填充时发现有矛盾，就判定此网格非法。
(1)划掉格子
遍历每一个格子，如果这个格子中有数字且从未被遍历过，就进行筛法：先将这个格子的所有可能性全部划掉，因为这个格子已经有数字了。再将与其同行、同列、同宫的格子全部划掉。特别注意：只是将关于这个格子中的数字的可能性划掉，而不是所有。
(2)填充格子
遍历每一个格子，如果这一个格子还没填充且可能性只有一个，就将这只可能的数填入这个格子。当所有格子都没有变动后，跳出循环。
(3) 判断合法
本题需要判断以下几种：
没填充的格子没有任何能填充的数字；填充了的格子行列有重复；填充了的九宫格有数不可能出现
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